
Çàäà÷à 5

Íà ðèñóíêå èçîáðàæåí ãðàôèê ôóíêöèè

f (x) =
kx + a
x + b

. Íàéäèòå a.

=) Âèäåîðàçáîð çàäà÷è
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5 Ïåðåñå÷åíèå ãèïåðáîëû è ïðÿìîé

5.1 Òåîðèÿ
Ãèïåðáîëà è ïðÿìàÿ ìîãóò èìåòü îäíó èëè äâå òî÷êè ïåðåñå÷åíèÿ èëè íå èìåòü òî÷åê
ïåðåñå÷åíèÿ âîîáùå.

Ãîðèçîíòàëüíàÿ ïðÿìàÿ íå ïåðåñåêàåòñÿ ñ ãèïåðáîëîé, êîãäà îíà ÿâëÿåòñÿ àñèìïòîòîé,
â îñòàëüíûõ ñëó÷àÿõ ãîðèçîíòàëüíàÿ ïðÿìàÿ èìååò îäíó òî÷êó ïåðåñå÷åíèÿ ñ ãèïåðáîëîé.

I Ïðèìåð.

Íà ðèñóíêå èçîáðàæåíû ãðàôèêè

ôóíêöèé f (x) =
k
x

è g(x) = ax + b, êîòîðûå

ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êàõ A è B. Íàéäèòå
àáñöèññó òî÷êèB.

Ïîäñòàâèì â óðàâíåíèå f (x) =
k
x

âûäåëåííóþ òî÷êó ãðàôèêà (1; � 3) (îíà ïðèíàäëåæèò

è ãðàôèêó ãèïåðáîëû, è ãðàôèêó ïðÿìîé) è íàéäåì k: � 3 =
k
1

, k = � 3.

Ïîëó÷èëè óðàâíåíèå ãèïåðáîëû f (x) = �
3
x

.

Äàëåå íàéäåì óðàâíåíèå ïðÿìîé, ïîäñòàâèâ â g(x) = ax + b äâå âûäåëåííûå òî÷êè

ãðàôèêà (� 4; � 1) è (1; � 3):
�

� 1 = � 4a + b;
� 3 = a + b:
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Âûðàçèì b èç âòîðîãî óðàâíåíèÿ è ïîäñòàâèì â ïåðâîå:

b= � 3 � a;

� 1 = � 4a � 3 � a = � 5a � 3:

Îòñþäà ïîëó÷àåì: � 2 = 5a, òî åñòüa = �
2
5

.

Òåïåðü ïîäñòàâèì a = �
2
5

âî âòîðîå óðàâíåíèå è íàéäåì b: b= � 3 � a = � 3 +
2
5

= �
13
5

.

Ïîëó÷èëè óðàâíåíèå ïðÿìîé g(x) = �
2
5

x �
13
5

.

Ïðèðàâíÿåì óðàâíåíèÿ ãðàôèêîâ, ÷òîáû íàéòè òî÷êè èõ ïåðåñå÷åíèÿ: �
3
x

= �
2
5

x �
13
5

:

Äîìíîæèì îáå ÷àñòè óðàâíåíèÿ íà 5x:

� 15 + 2x2 + 13x
5x

= 0 ,
�

2x2 + 13x � 15 = 0;
5x 6= 0:

Ðåøèì êâàäðàòíîå óðàâíåíèå 2x2 + 13x � 15 = 0 è íàéäåì x:

D = 132 � 4 � 2 � (� 15) = 169 + 120 = 289;

x1;2 =
� 13�

p
289

2 � 2
;

Îòñþäà ïîëó÷àåì: x1 = 1, x2 = �
15
2

.

Òî÷åê ïåðåñå÷åíèÿ äâå. Òî÷êàx1 � òî òî÷êà A, îíà íàì èçâåñòíà. Íàñ èíòåðåñóåò âòîðàÿ
òî÷êà x2 � èñêîìàÿ òî÷êà B.
Íà ñàìîì äåëå ìîæíî áûëî ñðàçó âñïîìíèòü, ÷òî òî÷êà x1 = 1 íàì óæå èçâåñòíà, à
çíà÷èò, ìîæåì èñïîëüçîâàòü òåîðåìó Âèåòà:

1 + x2 = �
13
2

èëè 1 � x2 = �
15
2

:

Îòñþäà x2 = �
15
2

.
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5.2 Çàäà÷è
Çàäà÷à 1

Íà ðèñóíêå èçîáðàæåíû ãðàôèêè

ôóíêöèé f (x) =
k
x

è g(x) = ax + b, êîòîðûå

ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êàõ A è B. Íàéäèòå
àáñöèññó òî÷êèB.

=) Âèäåîðàçáîð çàäà÷è

Çàäà÷à 2

Íà ðèñóíêå èçîáðàæåíû ãðàôèêè

ôóíêöèé f (x) =
k
x

è g(x) = ax + b, êîòîðûå

ïåðåñåêàþòñÿ â òî÷êàõ A è B. Íàéäèòå
îðäèíàòó òî÷êè B.

=) Âèäåîðàçáîð çàäà÷è
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6 Èððàöèîíàëüíûå ôóíêöèè

=) Òåîðèÿ è ïðèìåð ðåøåíèÿ

6.1 Òåîðèÿ
Èððàöèîíàëüíàÿ ôóíêöèÿ çàäàåòñÿ óðàâíåíèåì y = k

p
x, ãäå êîýôôèöèåíò k îòâå÷àåò

çà ðàñòÿæåíèå ïî îñè y è íàïðàâëåíèå êðèâîé.

Èððàöèîíàëüíàÿ ôóíêöèÿ â îáùåì âèäå çàäàåòñÿ óðàâíåíèåì y = k
p

x � a + b, ãäå
êîýôôèöèåíò k îòâå÷àåò çà ðàñòÿæåíèå ïî îñèy è íàïðàâëåíèå êðèâîé, a � ýòî ñäâèã
ãðàôèêà y = k

p
x íà a åäèíèö ïî îñè x, à b � íà b åäèíèö ïî îñè y.
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Äëÿ òåõ, êòî õî÷åò çíàòü áîëüøå!

Ïîñìîòðèì, ÷òî òàêîå y =
p

x. Âîçâåäåì ëåâóþ è ïðàâóþ ÷àñòè óðàâíåíèÿ â êâàäðàò,
ó÷èòûâàÿ, ÷òî y > 0, è ïîëó÷èì y2 = x èëè x = y2 ïðè y > 0. Ïîëó÷èëîñü óðàâíåíèå
ïàðàáîëû, òîëüêî x è y ïîìåíÿëèñü ìåñòàìè.
Ãðàôèê y2 = x âûãëÿäèò òàê:

Òîãäà ïîëó÷àåì, ÷òî y =
p

x � ýòî âåðõíÿÿ ïîëîâèíà ïàðàáîëû.
Çàìåòèì, ÷òî íèæíÿÿ ïîëîâèíà ïàðàáîëû � ýòî y = �

p
x.

I Ïðèìåð.

Íà ðèñóíêå èçîáðàæåí ãðàôèê ôóíêöèè
f (x) = k

p
x. Íàéäèòå çíà÷åíèå x, ïðè

êîòîðîì f (x) = � 12.
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Ïîäñòàâèì â óðàâíåíèå f (x) = k
p

x âûäåëåííóþ òî÷êó ãðàôèêà (4; � 3) è íàéäåì k:

� 3 = k
p

4, òî åñòü� 3 = 2k. Îòñþäà k = �
3
2

.

Ïîëó÷èëè óðàâíåíèå f (x) = �
3
2

p
x.

Íàéäåì òî÷êó x, â êîòîðîé f (x) = � 12:

� 12 = �
3
2

p
x ,

p
x = 8.

Îòñþäà ïîëó÷àåì: x = 64.
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6.2 Çàäà÷è
Çàäà÷à 1

Íà ðèñóíêå èçîáðàæåí ãðàôèê ôóíêöèè
f (x) = k

p
x. Íàéäèòå f (6;76).

=) Âèäåîðàçáîð çàäà÷è

Çàäà÷à 2

Íà ðèñóíêå èçîáðàæåí ãðàôèê ôóíêöèè
f (x) = k

p
x. Íàéäèòå çíà÷åíèå x, ïðè

êîòîðîì f (x) = 3 ;5.

=) Âèäåîðàçáîð çàäà÷è
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